
فرافیلتر اصلبندی ، ٣

اصلبندی
به
صورت
∀∃

از (Mi)i∈I زنجیرِ هر برای که باشد چنان T تئوریِ کنید فرض :(٨ تمرین� (ادامه ی ١٢ تمرین
به اصلبندی ی� دارای T صورت این در که دهید نشان باشد. T از مدل� نیز ∪Mi آن، مدلهای

٣ است. ∀∃ صورتِ

همه ی مجموعه ی T ∀∃ با کنید: تکمیل را زیر پاسخ نم� رسد، نتیجه به خودتان راه حل اگر
نشان که است این هدف م� شوند. نتیجه T از و هستند ∀∃ ش�ل به که دهید نشان را جمله هایی

که دهیم
M |= T ∀∃ ⇔ M |= T.

زیر صورت به است زنجیری ساختن هدف .M |= T ∀∃ کنید فرض

M = M٠ ⊆ N٠ ⊆ M١ ⊆ N١ ⊆ . . . ,

آن در که
M٠ ≺ M١ ≺ M٢ ≺ . . .

داشت خواهیم صورت این در .Ni |= T و

M ≺
∪

Mi =
∪

Ni |= T

م� شود. حاصل نتیجه، و
زنجیر: روشساخت

از منظور .N |= M∃∀ که طوری به م� شود، یافت N |= T چون مدل� که دهید نشان .١
که کنید مشاهده نیز درستند. M در که است ∃∀ ش�ل به جمله های همه ی مجموعه ی M ∃∀

است. M |= N∀∃ معادل N |= M∃∀

سور با جمله ی هر و ،M ⊆ N ′ که است موجود چنان N ′ ≡ N که دهید نشان .٢
دهید نشان است کاف� منظور، این (برای است. درست N ′ در M در پارامتر با عموم�

است.) سازگار Diag∀(M) ∪ Th(N) که
دارد. ادامه بعد جلسه ی تمرینهای در تمرین ٣این

۶



.M ≺ M ′ و M ⊆ N ′ ⊆ M ′ که طوری به است،  موجود M ′ که دهید نشان .٣

کرد اصلبندی جهان� سور با فرمولهای از استفاده با تنها م� توان را T تئوریِ دهید نشان :١٣ تمرین
.N |= T آنگاه N ⊆ M و M |= T هرگاه یعن� باشد؛ بسته زیرمدلها تحت اگروتنهااگر

فیلترها

آن. زیرمجموعه های همه ی مجموعه ی P (I) و باشد مجموعه ی� I گیریم :١۴ تمرین
صادق آن درباره ی زیر شرایط هرگاه م� خوانیم I روی فیلتر ی� را D ⊆ P (I) زیرمجموعه ی

باشند:

.∅ ̸∈ D و I ∈ D .١

.A ∩ B ∈ D آنگاه A,B ∈ D هرگاه یعن� باشد، بسته متناه� اشتراک تحت D .٢

.B ∈ D آنگاه A ⊆ B ⊆ I و A ∈ D اگر یعن� A↑I؛ ⊆ D آنگاه A ∈ D اگر .٣

باشد). I از «بزرگ» زیرمجموعه ی از گردایه ای است قرار فیلتر که است این تعریف (شهود

است: I روی فیلتری زیر،  مجموعه ی دهید نشان .I = R گیریم .١

D = {X ⊆ R|µ(R−X) = ٠}

است. لُبِ� اندازه ی ،µ از مراد بالا در که

زیر مجموعه ی که دهید نشان κ؛ ≤ |I| که طوری به نامتناه� باشد کاردینال� κ کنید فرض .٢
:I روی است فیلتری

D = {X ⊆ I : |I −X| ≤ κ}.

م� خوانیم. ف�رِشه فیلترِ ،κ = ℵ٠ که حالت� در را بالا در D فیلترِ

است: I روی فیلتری زیر مجموعه ی که دهید نشان x ∈ I هر برای .٣

D = {X ⊆ I|x ∈ X}.

م� خوانیم. اصل� فیلتر را اینچنین فیلترهای

٧



I روی فیلتری زیر مجموعه ی دهید نشان .X ̸∈ D و باشد I روی فیلتری D کنید فرض .۴
:I −X شامل� و D دربرگیرنده ی است

E = {Y ⊆ I|∃Z ∈ D Z −X ⊆ Y }.۴

دارد. ادامه تمرین ۴این

٨


