
تایپها ٢

٩۵/١١/٣٠ شنبه تحویل: تاریخ

یعن� م� کنیم؛  Mخودداری چون نمادهایی از استفاده از نرود، ابهام بیم که هرگاه پس، این از توجه.
بود. خواهد آنها زمینه ی جهان نشانگر هم و ساختارها و مدلها نشانگرِ هم M نماد

اصلبندیِ
∀∃:٨ تمرین

فُرم� به جمله هایی با بتوان را آن هرگاه م� خوانیم ∀∃ صورت به اصل بندی دارای را T تئوریِ .١
است. سور بدون فرمول� ϕ آنها در که کرد اصلبندی ∀v١, . . . vn∃w١, . . . wmϕ(v̄, w̄)

(Mi)i∈I و خط�،  باشد ترتیبی (I, <) باشد، ∀∃ صورت به  اصلبندیِ دارای T کنید فرض
٢ است. T از مدل� ∪Mi دهید نشان .T مدلهای از باشد زنجیری

.M٠ ≺ M١ که دهید نشان .M١ ≺ M٢ و M٠ ≺ M٢ ،M٠ ⊆ M١ ⊆ M٢ گیریم .٢

حذف سور
تایپها و

:٩ تمرین

یعن� شود؛ نتیجه سورش بدون نتیجه های همه ی از ϕ(x̄) فرمولِ ،T تئوریِ در کنید فرض .١
دهد: نتیجه را ϕ(x̄) زیر، در تعریف شده ،Γ گردایه ی

Γ = {ψ(x̄)|T |= ϕ(x̄) → ψ(x̄)}.

فرمول� یعن� است؛ T به نسبت سور بدون معادل� دارای ϕ صورت، این در که دهید نشان
که طوری به است، موجود ψ(x̄) چون سور بدون

T |= ∀x̄ (ϕ(x̄) ↔ ψ(x̄)) .

معادل� دارای بدان نسبت فرمول� هر یعن� است، سور حذف دارای T تئوریِ که دهید نشان .٢
نتیجه خود سورِ بدون بخش از ،T به نسبت کامل� تایپِ هر اگروتنهااگر است، سور بدون

دید. خواهیم بعد جلسه ی تمرینهای در را عکس ٢جهت

۴



باشیم داشته a, b هر برای اگروتنهااگر م� کند، حذف را سورها T تئوریِ دی�ر، بیان (به شود.

qftp(a) = qftp(b) ⇔ tp(a) = tp(b).)

سامانه های
رفت وبرگشت�

سامانه ای کنید فرض .b̄ ∈ M٢ و ،ā ∈ M١ ،M١,M٢ |= T گیریم :١٠ تمرین
ایزومرفیسم� شامل باشد، موجود M٢ و M١ زیرساختارهای میان ایزومرفیسمهای از رفت وبرگشت�
تولید ā توسط که است M١ از زیرساختاری ⟨ā⟩ از منظور .f(ā) = b̄ که f : ⟨ā⟩ → ⟨b̄⟩ چون

شود). مقایسه ١ تمرین� (با .tpM١(ā) = tpM٢(b̄) صورت این در که دهید نشان است. شده

که، داد نشان م� توان ١٠ و ٩ تمرینهای کم� با رفت وبرگشت�. سامانه های و سور حذف
M١,M٢ |= T باندازه اشباع� مدلِ دو هر برای اگروتنهااگر م� کند حذف را سورها T تئوری
زیرساختار با M١ در ā توسط تولیدشده زیرساختار اگر ،ā ∈ M١, b̄ ∈ M٢ چندتایی های و
میان ایزومرفیسمهای از رفت وبرگشت� سامانه ای آنگاه باشد، M٢ایزومرف در b̄ توسط تولیدشده

است. شامل را ایزومرفیسم این که باشد موجود M٢ و M١ زیرساختارهای

دهید نشان .ā, b̄ ∈ M و A ⊆ M باشد، ساختار ــ L ی� M گیریم :١١ تمرین
چون اتومرفیسم� و M از N مقدمات� توسیع� اگروتنهااگر tpM(ā/A) = tpM(b̄/A) که
مجموعه ی Aut(N/A) از منظور .f(ā) = b̄ که طوری به باشند، موجود f ∈ Aut(N/A)

حافظند. نقطه وار را A که است N اتومرفیسمهای همه ی

بازنوشت: رو پیش� گونه ی به م� توان هیولا، مدل با آشنایی صورت در را بالا قضیه ی ح�م
با ببرد. b̄ به را ā که باشد موجود Aut(M/A) در اتومرفیسم� اگروتنهااگر همتایپند، b̄ و ā

داده ایم. نشان را هیولا مدلِ ،M

۵


