
١٣ تمرین� پاسخ ٩

تحت اگروتنهااگر است، عموم� سورهای با فرمولهایی با اصلبندی دارای T دهید نشان تمرین.
.M |= T Mآنگاه ⊆ N و N |= T هرگاه یعن� باشد؛ بسته زیرساختارگیری

T∀ از منظور T؛ = T∀ که داد خواهیم نشان باشد، بسته زیرساختارگیری تحت T گیریم پاسخ.
نوشته شدنیند. سورعموم� با که است T نتایج همه ی مجموعه ی

نیز این از M؛ ⊆ N که است موجود Nچنان |= T که م� دهیم نشان .M |= T∀ فرضکنید
.M |= T که شد خواهد نتیجه سوال فرض به بنا

ϕ(m) ∈ Diag(M) هر برای است کاف� آن برای و شود، ثابت T ∪Diag(M) سازگاریِ باید
باشد ناسازگار یادشده مجموعه ی اگر شود. ثابت T ∪ {ϕ(m)} سازگاری

T |= ¬ϕ(m)

داریم زبان�، است mثابت� که آنجا از و

T |= ∀x ¬ϕ(x).

پس M؛ |= ∀x ¬ϕ(x) فرض به بنا رو این از و است، عموم� سورِ دارای تنها بالا، فرمول
.ϕ ∈ Diag(M) با است متناقض آخری این که ،M |= ¬ϕ(m)
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