
٣٣ تمرین� پاسخ اول، مدل وجود

حذف قضیه ی از استفاده با را آن زیر در کردیم. ارائه زیر قضیه ی برای توپولوژی� اثبات� جزوه، در
کرده ایم. ثابت تایپها

است. اول مدل دارای T آنگاه باشند، چ�ال ایزوله تایپهای T در اگر :۶١ گزاره

اتمی� T از مدل� هیچ گیریم است. اتمی� مدل� وجود معادل اول مدل وجود که دیدیم اثبات.
یعن� نباشد؛

∀M |= T ∃a ∈ M است غیرایزوله tp(a)

صدق کند ایزوله تایپی که فرمول� هیچ در a» که است این معادل است» غیرایزوله tp(a)» عبارتِ
م� کند: برآورده را فرمولها از زیر مجموعه ی a دی�ر، بیان به نم� کند»،

π(x) = {¬ϕ(x)|کاملϕ}.

باشد. ایزوله باید تایپ، حذف قضیه ی به بنا پس نم� شود. حذف T در π(x) گفتیم که همانگونه نیز

است. چ�ال) تایپهای بودن (ایزوله فرضگزاره برای معادل� بیان تایپ، این بودن غیرایزوله طرف� از
کرده ایم. ثابت را گفته این زیر در

به تایپ ی� فرمول این که آنجا از آنگاه باشد، کامل فرمول ی� ϕ اگر که کنید توجه نخست
ϕ∪ψ اگر ψ فرمولِ هر برای یعن� .ϕ ⊢ ¬ψ یا ϕ ⊢ ψ یا داریم: ψ فرمولِ هر برای م� دهد، دست

.ϕ ⊢ ψ آنگاه باشد، سازگار
فرمول� ψ فرمولِ هر برای یعن� نکند. ایزوله را آن فرمول� هیچ که این یعن� π بودنِ ایزوله غیر

که طوری به باشد موجود ϕ ∈ π مانند
ψ ̸⊢ ϕ.

است معلوم ϕ ∈ π که آنجا از طرف� از است. سازگار ¬ϕ با ψ که م� شود نتیجه ψ ̸⊢ ϕ عبارتِ از
قبل، بند دو به بنا پس است. کامل ¬ϕ که

¬ϕ ⊢ ψ.

است تایپی شامل [ψ] که طوری به م� شود یافت ¬ϕ کامل� فرمول ψ داده شده ی فرمولِ هر برای یعن�
چ�الند. ایزوله تایپهای یعن� م� کند؛ ایزوله را آن ¬ϕ که

٢٩


