
٩ تمرین� پاسخ�

که دهید نشان شود. نتیجه خود سورِ بدون بخش� از تایپی هر T تئوریِ در کنید فرض :٣٣ تمرین
م� شوند. حذف سورها T در

نتایج از ،ϕ شده ی داده ی فرمول هر که داد نشان است کاف� فلان تمرین� الفِ قسمتِ به بنا اثبات.
م� شود. نتیجه م� دهم) نشان Γ با اینجا در را آنها مجموعه ی (که T به نسبت خود سورِ بدون

چون مدل� آنگاه باشد، فرمولها از سازگار مجموعه ای Γ∪ T ∪ {¬ϕ(x)} اگر خلف، برهان به
چپِ سمت .Γ ∪ ¬ϕ(x) ∈ tpM(c) که م� شوند یافت چنان c ∈ M چون عنصری و M |= T

است!): معرف� دست در راستش سمت (که ب�یرید نظر در را زیر دیاگرام
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در و N چون است موجود مدل� یعن� است، سازگار Diag(⟨ c⟩) ∪ T ∪ {ϕ(x)} که م� کنم ادعا
توجه تصویر). (همانند qftpN(d) = qftpM(c) و N |= ϕ(d) که طوری به d چون عنصری آن

گرفته ام یعن� گرفته ام؛ آزاد متغیر را x نیز Diag(⟨c⟩) در کنید

Diag⟨c⟩ = {ϕ(x) ∈ qf(L)|M |= ϕ(c)}

که است حال� در این اما
qftpM(c) = qftpN(d)

¬ϕ ∈ tp(c) ϕو ∈ tp(d) که این (یعن� باشند برابر هم با d و cتایپهای باید فرض به بنا رو، این از و
است). تناقض

است. سازگار Diag(⟨c⟩) ∪ T ∪ {ϕ} ادعا:
ψ١, . . . ,ψn ∈ فرمولهای بنابراین، .T ∪ Diag(⟨c⟩) ⊢ ¬ϕ(x) صورت، این غیر در

که موجودند چنان Diag(⟨c⟩)

T |=
∧

ψi(x) → ¬ϕ(x)

١٧



یعن�
T |= ϕ(x) →

∨
¬ψi(x);

متناقض ψi ∈ Diag(⟨c⟩) با این که ،c |= ∨¬ψi(x) داریم پس .∨¬ψi(x) ∈ Γ یعن� این و
است.
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