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نمايد. ارسال

تکلیف شماره b و شما گروه شماره a آن در که بنویسید Galois-ga-hb شͺل به را خود ارسالͬ ايميل موضوع لطفا •

کند. ارسال Galois-g3-h1 موضوع با ایمیلͬ در باید را اول سری تکلیف ٣ گروه مثال، برای است.

است. نشاندن ͷی ϕ دهید نشان باشد. میدان ͷی K و ناصفر همومرفیسم ͷی ϕ : K −→ L کنیم فرض .١ تمرین

است: برقرار زیر رابطه p متناهͬ مشخصه با میدان ͷی از y و x عضو دو هر برای دهید نشان .٢ تمرین

(x− y)p = xp − yp

گروه تشͺیل توابع ترکیب با مجموعه این (که ͬ دهیم م نشان را L میدان اتومرفیسمهای همه ی مجموعه ی Aut(L) با .٣ تمرین

کنید. تعیین را Aut(Zp) و Aut(Q) گروه های ͬ دهد). م

.i =
√
−١ آن در که Γ = { a+ bi | a, b ∈ Z } کنیم فرض .۴ تمرین

است. صحیح حوزه ͷی معمولͬ ضرب و جمع با همراه Γ دهید نشان الف)

است. اقلیدسͬ حوزه ͷی Γ دهید نشان ب)

تابع از (راهنمایی:

δ : Γ −→ N

δ(a+ bi) = a٢ + b٢

کنید.) استفاده

نیست. اصلͬ ایده آل دامنه ͷی Z[x] دهید نشان .۵ تمرین

α١, . . . , αn+١ ∈ K اگر باشند. n درجه از چندجمله ای دو f, g ∈ K[x] و باشد نامتناهͬ میدان ͷیK کنیم فرض .۶ تمرین

.f = g دهید نشان ،i ∈ { ١, . . . , n+ ١ } هر برای f(αi) = g(αi) و باشند متمایز

دهید نشان است. متناهͬ [M : K] کنیم فرض همچنین، باشند. میدانͬ توسیع دو K ⊆ L و L ⊆ M کنیم فرض .٧ تمرین

.L = K آنگاه ،[M : K] = [M : L] اگر

دارد. وجود (Q (روی متعالͬ حقیقͬ عدد ͷی حداقل دهید نشان .٨ تمرین

بودن، درست صورت در را زیر گزاره ها از ͷی هر باشد. جبری γ و باشند Q روی متعالͬ عدد دو β و α کنید فرض .٩ تمرین

کنید. رد نقض مثال ͷی با بودن، نادرست صورت در و اثبات

Q(α) ∼= Q(β) الف)

است. متعالͬ αβ ب)

است. جبری α + γ ج)

١


